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CHAPITRE 1

FONCTIONS ANALYTIQUES

C’est a travers la méthode de Weierstrass que nous entamons 1’é-
tude d’une fonction holomorphe ou analytique. Cette méthode
consiste 4 représenter, localement, une telle fonction par la somme
d’une série entidre et c’est pour cette raison qu’on retient le mot
analytique plutdt que celui d’holomorphe.

C’est, par la propriété d’étre de classe C! dans un ouvert G que
nous définissons une fonction analytique. Cette propriété permet
d’établir, pour r convenablement choisi, que la fonction périodique
gr :t— f(re®*) admet un développement en série de Fourrier uni-
formément convergent. On déduit pour f un développement en
série entiére, 4 la base de deux résultats fondamentaux, le principe
des zéros isolés et celui du prolongement analytique sous la condi-
tion d’itnposer la connexité a G.

En exploitant la convergence en moyenne quadratique de la série
de Fourier de g, ou la propriété équivalente de ’égalité de Parsevel,
nous mettons en évidence un autre résultat remarquable 4 savoir
le principe du maximum.

- § 1.1. Développement en série de Fourier.

Les fonctions dont on étudiera les séries de Fourier seront continues
sur R, 2m-périodiques et & valeurs complexes. Désignons par E
P’ensemble de ces fonctions qu’on munit du produit scalaire

1 27 —_—
(Flo)= 5= [ Fogtat
et de la norme associée

AP = (f 1)




