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] 1 ESPACES VECTORIELS

. 1.1 GENERALITES

1.1.1 Définition. — Soit K un corps commutatif, on appelle espace vectoriel sur K
par un ensemble E, une loi de groupe abélien sur E notée -+ et une loi externe, ¢
dans E, possédant les propriétés suivantes, quels que soient x et y de E et quels ¢
Ax+y)=Ax+ Ay
(A +p)x =Ax + px
A(ux) = (Ap) x
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Notons que, dans cette définition, le signe + désigne tout a la fois 1’addition de #
gnant la multiplication de K et la loi externe de E. L’emploi de minuscules gre
c’est-a-dire les éléments de K, et de minuscules latines pour représenter les vec
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o ' supprime toute ambiguité.
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1.2 SOUS-ESPACES VECTORIELS

1.2.1 Définition. — Une partie E’ du K-espace vectoriel E est un sous-espace de
si, munie des lois induites, E’ est un K-espace vectoriel.
Remarquons que tout sous-espace vectoriel de E est, en particulier, un sous-gro

1.2.2 Propriétés caractéristiques.

{ On démontre qu’une partie non vide E’ du K-espace vectoriel E est un sous-espa
) les deux lois, c’est-a-dire :
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